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Linija svojim kretanjem u prostoru proizvodi ‐ generiše površ. Ta linija se naziva 
generatrisom. Linija duž koje se vrši kretanje naziva se direktrisom. 
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Površ kao trag pokretne krive – elipsoid – geometrijska interpretacija 
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Rotacione površi ‐ primeri 

1,sin,  zuyux

20  u
Rotacija oko y ‐ ose 



0,2cos,  zuyux
20  u

Rotacija oko x ‐ ose 

uzyux  ,0,

 22  u
Rotacija oko z ‐ ose 

POVRŠI U PROSTORU 

Rotacione površi ‐ primeri 



0,sin5,cos10  zuyux

20  u

POVRŠI U PROSTORU 

Rotacione površi – primeri – rotacioni elipsoid 

1
2

2

2

2

2

2


c
z

b
y

a
x

5,10  cba

Rotacija oko x‐ose 

1
5510 2

2

2

2

2

2


zyx 1

2525100

222


zyx



0,sin5,cos10  zuyux
20  u

POVRŠI U PROSTORU 

Rotacione površi – primeri – rotacioni elipsoid 

1
2

2

2

2

2

2


c
z

b
y

a
x

5,10  bca

Rotacija oko y‐ose 

1
10510 2

2

2

2

2

2


zyx 1

10025100

222


zyx

0,1
510 2

2

2

2

 zyx



uzyux tan5,0,sec15 

11  u

Rotacija oko z ‐ ose 

5,15  cba

POVRŠI U PROSTORU 

Rotacione površi – primeri 
Rotacioni jednograni hiperboloid 

1
25225225

1
51515

1
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
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c
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y

a
x

Jednačina rotacionog jednogranog hiperboloida 

0,1
515 2

2

2

2

 yzx



uzuyux  ,2,18
3040  u

Rotacija oko z ‐ ose 

POVRŠI U PROSTORU 

Rotacione površi – primeri 
Rotacioni jednograni hiperboloid 

11
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
c
z
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c
z

b
y

a
x              Najkraće rastojanje izmedju 

mimoilaznih pravih: ose i prave 
koja rotira 

ba 



2,0,2 uzyux 
55  u

Rotacija oko z ‐ ose 

Dvostruka povrs 

50  u

POVRŠI U PROSTORU 

Rotacione površi – primeri 
Rotacioni paraboloid  z

q
y

p
x 2

22



zx 42 

zx 42 
pzx 22 

2 qp

zyx 2
22

22





POVRŠI U PROSTORU 

Translatorne površi 



POVRŠI U PROSTORU 

Translatorne površi 

Translatornim kretanjem generatrise G duž direktrise D nastaje translatorna površ.  

D
G GD



D
)(u

)( 0u

)( 0u

G

POVRŠI U PROSTORU 

Translatorne površi 



10),(: vvvvG  

10),(: uuuuD 

D )(u

)( 0u

)( 0v

G
),( vu

)(v

)()()()()(),(: 000 uuvuvvu  
)()()(),(: 0vvuvu  

POVRŠI U PROSTORU 

Translatorne površi 



0,,sin:  zuyuxD vzyvxG  ,0,sin:
20  u

POVRŠI U PROSTORU 

Translatorne površi ‐ primeri  )()()(),(: 0vvuvu  

),,sin(sin),( vuvuvu 
 20,20  vu

vz
uy

vuvux
vu














sinsin),(

:),(

20  v



POVRŠI U PROSTORU 

Translatorne površi ‐ primeri 

vzyx  ,0,0
cuzuryurx  ,sin,cos

),sin,cos(),( vcuururvu 

vcuz
ury
urx
vu






sin
cos

:),(



POVRŠI U PROSTORU 

Cilindrične površi 

G
D D

G



POVRŠI U PROSTORU 

Cilindrične površi 

Translatornim kretanjem prave linije G duž direktrise D nastaje cilindrična površ.   

GD D G

Izvodnice 

G



POVRŠI U PROSTORU 

Cilindrične površi 



POVRŠI U PROSTORU 

Cilindrične površi ‐ primeri 

1,sin5,cos10  zuyux
20  u

Cilindrična površ: 

11,20  vu 

Direktrisa: elipsa 

Generatrisa: 

vzyx  ,0,0
11  v

vzuyux  ,sin5,cos10



uzyux sin,1, 
  u

Cilindrična površ: 

11,  vu 

POVRŠI U PROSTORU 

Cilindrične površi ‐ primeri 

uzvyux sin,, 

Direktrisa: kriva 

Generatrisa: 

0,,0  zvyx
11  v



5.2,, 2  zuyux
  u

Direktrisa: parabola 

Cilindrična površ: 

5.25.2,  vu 

vzuyux  ,, 2

Generatrisa: 
vzyx  ,0,0

5.25.2  v

POVRŠI U PROSTORU 

Cilindrične površi ‐ primeri 



POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi 

:),( vu 

Površ 

je pravoizvodna ako kroz svaku njenu  tačku prolazi  prava koja pripada 
toj površi. 

Çilindrične površi su pravoizvodne površi. 
Konusne površi su pravoizvodne površi.  



POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi ‐ konusne površi 

10),(: uuuuD 

Rvzuvzyuvyxuvxx  ),)((),)((),)(( 030020010 

D G

),,( 000 zyxC

))(),(),(()( 321 uuuu  

:G Prava odredjena sa dve 
tacke 

),,( 000 zyxC)(u  i 

RvCuvCvu  ),)((),(: 



0,sin10,cos10  zuyux

)20,0,0(C

Konusna površ: 

Rv
vz

uvy
uvx







20
sin10
cos10

POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi ‐ konusne površi ‐ primer 
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11 0),(: luuD 
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l
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2)(),( 

22 0),(: luuD 

10  v

POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi 



POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi 







POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi 





0,,10
:)(




zuyx
u

490  u

uzyx
u




,0,30
:)(

490  u

))()(()(),(
:),(

uuvuvu
vu







10,490  vu

POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi 





uzuyux 5.0,sin5,cos5 

200  u

POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi – tangencijalne površi 



uzuyux 5.0,sin5,cos5: 
200  u

dvcbua  ,
)()(),( uvuvu  

vuz
uvuy
uvux

5.05.0
cos5sin5
sin5cos5

:







POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi – tangencijalne površi 

80,200  vu 



POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi  – tangencijalne površi 



POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi – tangencijalne površi 



POVRŠI U PROSTORU 

Pravoizvodne površi – tangencijalne površi 

1,2  qp
p

quzu
p

quuyu
p

quux sin5,sincos25)(,coscos25)(: 


















)()(),( uvuvu  
120,20  vu 

))(),(),(()( uzuyuxu 

20  u


